RECHERCHES SUR LES NOMBRES.         W)
telles que les formes des termes de la série (4) soient en partie comprises et en partie non comprises parmi les formes des termes de la série (3). Soit o -f- 1 le nombre des termes qui, après ces transformations, seront de même forme dans les deux séries; on pourra, en opérant comme ci-dessus, substituer aux séries (3) et (4) deux nouvelles séries (5) et (6) composées, Tune de
i-haH-p — y + (y — 3) = i-ha-{-(3— 3 termes de formes différentes, l'autre de
termes dont les formes se trouveront comprises parmi celles des ternies de la série (5), et Ton prouvera, comme précédemment, que, pour démontrer le théorème relativement aux séries (3) et (4), il suffira de le démontrer relativement aux séries (5) et (G).
En continuant de même, on fera voir, en général, que Ton peut substituer aux séries données, dont les nombres de termes sont respec-
tivement
a -M,    (3-f-r,
plusieurs autres systèmes de séries semblables, dont les nombres de, termes soient respectivement
.j _l_ a_ -I- (3 _ ^ J H- y, n- « + (3 — 3, i + 3, i-h «4-(3 — e, n-e,
les nombres entiers (3, y, o, £ formant une série décroissante, et qu'il suffit de démontrer le théorème relativement au dernier de ces systèmes pour qu'il soit démontré relativement à tous les autres. D'ailleurs, les nombres entiers [3, y, o, £, ... formant une série décroissante çt ne pouvant jamais être nuls, la série dont il s'agit se terminera nécessairement par l'unité, et alors on obtiendra deux séries dont les nombres de termes seront respectivement
a-4-, (3        et       v.
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